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Aufgabe 1 (15 Punkte).

Die Sprache £ enthélt ein zweistelliges Funktionszeichen x und ein zweistelliges Relationszei-
chen < derart, dass die £-Strutur M o-minimal beziiglich der linearen Ordnung <™ ist und die
Verkniipfung +™ eine kompatible Gruppenoperation auf M bildet:

M M M

z<My=z:Mz<My z & Mo <Mz My fir alle 2, y und z in M.

Eine Teilmenge X von M heifit konvez, falls fiir alle b in M im offenen Intervall (a1, ag) mit a3 und
as aus X, das Element b bereits in H ist.

a) Zeige, dass eine Untergruppe H von M genau dann konvex ist, wenn H jedes positive Element
aus M enthélt, welches kleiner als ein Element aus H ist.

b) Zeige, dass jede definierbare Untergruppe von M konvex ist.

Hinweis: Kann es eine aufsteigende Folge (a,)neny in M so geben, dass a, genau dann in der
definierbaren Menge X liegt, wenn n gerade ist?

c¢) Beschreibe alle definierbaren Untergruppen von M.

Hinweis: Wenn H eine echte definierbare Untergruppe ist, dann besitzt H ein Maximum.
d) Schliefle daraus, dass M abelsch, torsionsfrei und teilbar ist.

e) Zeige, dass die Ordnung auf M dicht ist.
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